
   

                            
             ΓΙΑΓΩΝΙΣΜΑ ΣΤΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ Γ΄ ΛΥΚΔΙΟΥ 4/1/2022 

 

ΘΔΜΑ A 

 

Α1. α.Να απνδείμεηε όηη αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη παξαγωγίζηκε ζε έλα ζεκείν 0x

ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ ηεο, ηόηε είλαη θαη ζπλερήο ζην ζεκείν απηό               (μονάδες 4) 

   

β.Ιζρύεη ην αληίζηξνθν ηεο παξαπάλω πξόηαζεο;Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο     

                                                                                                            (μονάδες 3) 

Α2. Να δηαηππώζεηε θαη λα απνδείμεηε ην ζεώξεκα ηωλ ελδηακέζωλ ηηκώλ 

       (μονάδες 5) 

Α3. Πόηε ιέκε όηη κία ζπλάξηεζε f είλαη παξαγωγίζηκε θαη πόηε ζπλερήο ζε έλα 

ζεκείν 0x ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ ηεο;                                                           (μονάδες 2+2) 

Α4.Nα εληνπίζεηε ην ιάζνο ζηηο παξαθάηω πξάμεηο: 
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                              (μονάδες 3) 

Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο 

Α5.  Να απνληήζεηε κε ζωζηό ή ιάζνο ζηηο παξαθάηω πξνηάζεηο: 
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γ. Αλ κηα ζπλάξηεζε δελ είλαη 1-1 ζε έλα δηάζηεκα Γ ηόηε δελ είλαη γλεζίωο 

κνλόηνλε ζην δηάζηεκα απηό.                                                                     (μονάδες 6)  

   

ΘΔΜΑ Β . 

Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο     f x x 1 θαη g x x 2       

   

Β1. Γηα πνηα ηηκή ηνπ  ηζρύεη fog gof  ;                                          (μονάδες 4) 

Β2. Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε    2h x f x 1 κε x 1    αληηζηξέθεηαη θαη λα 

βξείηε ηελ 
1h
  

                                                                                                                      (μονάδες 6) 

Β3. Να ιπζεί ε αλίζωζε        1021 2021 1021 2021h x h x 1 f x f x 1     ,όπνπ h ε 

ζπλάξηεζε ηνπ εξωηήκαηνο Β2.                                                                   (μονάδες 6)  

B4. Nα απνδείμεηε όηη ε fC ηέκλεη ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο   xx e    ζε 

κνλαδηθό ζεκείν Α θαη εθάπηεηαη ζηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο   x ln x   ζην 

ζεκείν Β κε ηεηκεκέλε 0x 1 .                                                                    (μονάδες 6) 



Β5.  Να απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία Α θαη Β ηνπ εξωηήκαηνο Β4 ζρεκαηίδνπλ κε ηελ 

αξρή αμόλωλ ηζνζθειέο ηξίγωλν ηνπ νπνίνπ λα βξείηε ην εκβαδόλ.    ( μονάδες 3 )                     

  

 

ΘΔΜΑ Γ.  

Γ1. Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε    
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Η νπνία είλαη παξαγωγίζηκε ζην 0x 0  

Γ1. Να απνδείμεηε όηη 1                                                                      (μονάδες 5) 

Γ2. Να απνδείμεηε όηη ε f  δελ είλαη παξαγωγίζηκε ζην x 1                    (μονάδες 6) 

Γ3. Να βξεζεί ε εμίζωζε ηεο εθαπηνκέλεο ηεο fC  ζην ζεκείν   0,f 0 θαη λα 

απνδείμεηε όηη ζρεκαηίδεη κε ηνλ άμνλα xx΄ ακβιεία γωλία ηελ νπνία θαη λα βξείηε.      

 

                                                                                                                       (μονάδες 6) 

Γ4. Να απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε  
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ζην δηάζηεκα  1,0                                                                                     (μονάδες 8)  

  

 

 

ΘΔΜΑ Γ. 

Έζηω f κηα ζπλερήο ζπλάξηεζε ζην δηάζηεκα  1,1 γηα ηελ νπνία ηζρύεη:  

     2 2x f x 1 γηα θάζε x 1,1  θαη f 0 1      . Αλ επηπιένλ  g x ln x , x 0    

  

Γ1. Να απνδείμεηε όηη    2

ff x 1 x  θαη λα ζρεδηάζεηε ηελ C               (μονάδες 6) 

Γ2. Να oξίζεηε ηε ζπλάξηεζε   g f x x θαη λα βξεζεί αλ ππάξρεη ην όξην    
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                                    (μονάδες 5) 

Γ3. Να απνδείμεηε όηη νη f  gC  C  ηέκλνληαη ζε κνλαδηθό ζεκείν ην νπνίν θαη λα 

βξείηε                                                                                                          (μονάδες  4) 

Γ4. Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη ηνπιάρηζηνλ έλα  0x 2,3  ηέηνην ώζηε  
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 
                                                                 (μονάδες  5) 

Γ5. Θεωξνύκε ζπλάξηεζε θ νξηζκέλε ζην  ηεο νπνίαο ην ζύλνιν ηηκώλ είλαη ην   

 

      f(A). Nα εμεηάζεηε αλ ε ζπλάξηεζε    2h x x x   είλαη ζπλερήο ζην 0      

 

                                                                                                                     (μονάδες 5)  

  

  



   

  

   

  

  

      

  

 


