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ΘΔΜΑ Α. 

Α1. Να δηαηππώζεηε θαη λα απνδείμεηε  ην Θεώξεκα ηωλ ελδηακέζωλ ηηκώλ         ( μονάδες 6 ) 

Α2. Πόηε ιεκε όηη κία ζπλάξηεζε είλαη ζπλερήο θαη πόηε αζπλερήο ζε έλα ζεκείν 0x  

       ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ ηεο;                                                                                      ( μονάδες 5) 

Α3. Να δώζεηε έλα παξάδεηγκα ζπλάξηεζεο πνπ λα επαιεζεύεη  ηα παξαθάηω δεδνκέλα θαη ζηε 

       ζπλέρεηα λα ηε ζρεδηάζεηε:  

  
x
lim f x 1


  θαη  
x
lim f x


   

  f :  κε f x 0,   x                                                                          ( μονάδες 4) 

A4.  Nα ραξαθηεξίζεηε ωο Σωζηές ή Λανθαζμένες ηηο παξαθάηω πξνηάζεηο 
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β) Έζηω νη ζπλαξηήζεηο f,g,h. Aλ θνληά ζην 0x ηζρύνπλ          
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γ) Αλ νξίδεηαη ε  h g f  ηόηε νξίδεηαη ε  h g f  θαη ηζρύεη   h g f =  h g f  
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ε) Αλ κηα ζπλάξηεζε δελ είλαη 1-1 ζε έλα δηάζηεκα Δ ηόηε δελ είλαη θαη γλεζίωο κνλόηνλε ζε απηό 

                                                                                                                                  ( μονάδες 10) 

 ΘΔΜΑ Β. 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f :   γηα ηελ νπνία ηζρύεη:       f f x 2f x 2x 1    γηα θάζε x  

κε  f 2 5  θαη   f   

B1. Nα βξείηε ην  f 5                                                                                               ( μονάδες 5 ) 



B2. Nα απνδείμεηε όηη  f αληηζηξέθεηαη                                                                     ( μονάδες 7 ) 

Β3. Να βξείηε ην  1f 2                                                                                              ( μονάδες 6 ) 

B4. Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε   1 2f f 2x 7x 1 2                                                    ( μονάδες 7 ) 

 

 ΘΔΜΑ Γ. 

Δίλεηαη ε ζπλερήο ζπλάξηεζε   
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Γ1. Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ                                                                                ( μονάδες 5) 

Αλ α = 2 

Γ2. Να κειεηήζεηε ην πξόζεκν ηεο f                                                                          ( μονάδες 7) 

Γ3. Να βξείηε ηνπο πηζαλνύο ηύπνπο κηαο ζπλερνύο ζπλάξηεζεο g : ,
2 2
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 

 αλ ηζρύεη: 

                      g x f x g x f x 0        θαη  g 1 4                                            ( μονάδες 7) 

Γ4. Nα βξείηε ζπλερή ζπλάξηεζε h : 0,
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 
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 
γηα ηελ νπνία ηζρύεη   
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                                  ( μονάδες 6) 

 

ΘΔΜΑ Γ. 

Δίλεηαη ζπλάξηεζε f :  γηα ηελ νπνία ηζρύεη :      x2f x f 1 x 3 e 1    , x      

θαη ε ζπλάξηεζε g :  ε νπνία είλαη ζπλερήο θαη γλεζίωο θζίλνπζα ζην κε  

       g 0 6 2f 0   θαη g 1 4 f 1     

Γ1. Να απνδείμεηε όηη    
2x x
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2e e e
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e

 
                                                     ( μονάδες 6) 

Γ2. Να απνδείμεηε όηη νη f gC  θαη C έρνπλ κνλαδηθό θνηλό ζεκείν                              ( μονάδες 6) 

Γ3. Αλ ηζρύεη όηη    x x x 2xe f x e e g x 4e 3e     λα ιπζεί ε αλίζωζε   



                                  
2 2x 2x x 2 x 2x 1 x 34e 4e 3e 3e                                                       ( μονάδες 6) 

Γ4. Αλ ζεωξήζνπκε ηε ζπλερή ζπλάξηεζε h :   γηα ηελ νπνία ηζρύνπλ: 

          1 x 1 x 1 x x xh x h x e h x e e 4e e 1 1,  x          

 
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
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    ,  

λα απνδείμεηε όηη νη ζπλαξηήζεηο h θαη f είλαη ίζεο                                           ( μονάδες 7) 

 

 

 

 


