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ΘΕΜΑ Α 
 
Α1. Να αποδείξετε ότι για κάθε γωνία ω ισχύει:  
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Α2. α.  Πως ορίζονται οι τριγωνομετρικοί αριθμοί οξείας γωνίας σε ορθογώνιο τρίγωνο;    
       β. Σε ποιές  γωνίες του τριγωνομετρικού κύκλου στο διάστημα    [ ]0, 2π το ημίτονο  
είναι 0 ή 1 ή -1; 
      γ. Σε ποιές  γωνίες  του τριγωνομετρικού κύκλου στο διάστημα    [ ]0, 2π το συνημίτονο  
είναι 0 ή 1 ή -1;                                                                                                               Μονάδες: 6 

 
                                                                                                                                                
Α3.  Να  συμπληρωθούν τα κενά. 
 
Α. Η συνάρτηση f(x)=ημx: 
  α. Έχει πεδίο ορισμού το ........ και  σύνολο τιμών το .............. 
  β.   Έχει μέγιστο το ........ όταν x=..........και ελάχιστο το ........όταν  x=........ 
γ.   Να σχεδιάσετε τη γραφική παράσταση της f σε διάστημα πλάτους μιας περιόδου. 
                                                                                                                                           Μονάδες: 6 
Β. Η συνάρτηση g(x)=συνx: 
   α. Έχει πεδίο ορισμού το ........ και  σύνολο τιμών το .............. 
   β.   Έχει μέγιστο το ........ όταν x=..........και ελάχιστο το ........όταν x=........ 
  γ. Να σχεδιάσετε τη γραφική παράσταση της g σε διάστημα πλάτους μιας περιόδου. 
                                                                                                                                          Μονάδες: 6 
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ΘΕΜΑ Β 
 
Β1. Να βρείτε την  περίοδο ,την μέγιστη    και την ελάχιστη τιμή των παρακάτω συναρτήσεων       
α. f(x)=-2ημx β. f(x)=2συνx-3    γ. f(x)=-3συν5x+4 , xєR                                          Μονάδες: 6 
 
Β2. Έστω η συνάρτηση  f(x) = α συν(ωx)+β, xєR με α,β є R και α>0.   
 Αν η μέγιστη τιμή της f(x)  είναι 2, η περίοδός της είναι π και διέρχεται από το  σημείο  

Α( 1,
6 2
π )  να  βρείτε τα α, β,ω.                                                                                     Μονάδες: 8 

Για α = 3  το  β=-1  και  ω=2. 

α. Να λύσετε την εξίσωση   f(x) =
5
2

− .                                                                       Μονάδες: 5 

β. να εξετάσετε αν η f  είναι συμμετρική ως προς τον άξονα y΄y.                        Μονάδες: 3 
 
γ. Να εξετάσετε αν η  συνάρτηση  f τέμνει   την  ευθεία y=3.                               Μονάδες: 3 

                                                 

ΘΕΜΑ Γ 

 Γ1.  Έστω η συνάρτηση : f(x) =  ημ(π-x)-ημ2(-x)-ημ2(
2
π

+x) ,xєR .  

Α. Να αποδείξετε ότι : f(x) =ημx-1.                                                                         Μονάδες: 5                                                 

Β. Να λύσετε τις εξισώσεις i. f(x) = 0   Ii. f(
2
π

+x ) = 0                                          Μονάδες: 6 
Γ. Να λύσετε την εξίσωση   f2(x) -2f(x) = 3(συν2x+1)  .                                  Μονάδες: 7 
 

Γ2.  Να αποδείξετε ότι:        1−2𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎
𝜂𝜂𝜂𝜂 2𝜃𝜃
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1−𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎𝜎

= 3𝜎𝜎𝜎𝜎2𝜃𝜃                                Μονάδες: 7  

 
 
  ΘΕΜΑ  Δ 
 
Εστω ότι  για τη γωνία x ισχύει  η σχέση 2εφx -2σφx =3. 
Δ1.  Για ποιές τιμές του x ορίζεται η παραπάνω ισότητα;                                          Μονάδες: 4 

Δ2. Αν 
3x
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π

π < <  να αποδείξετε ότι   εφx= 2
                                                              

Μονάδες: 7 

 Δ3.  Nα υπολογίσετε τους άλλους τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας  x .   Μονάδες: 8 

 Δ4. Ν’ απλοποιήσετε την παράσταση: 
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την αριθμητική της τιμή.                                                                                                 Μονάδες: 6(4+2) 
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