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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ 
ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ  Α΄ΛΥΚΕΙΟΥ 

25/02/2024 
ΘΕΜΑ  Α 
Α1. Να αποδείξετε ότι το άθροισμα των γωνιών ενός τριγώνου είναι 1800.
 (Μονάδες: 5) 

Α2. i. Να αποδείξετε ότι τα εφαπτόμενα τμήματα κύκλου που μπορούμε να 
φέρουμε από σημείο εκτός αυτού είναι ίσα μεταξύ 
τους.              (Μονάδες: 5) 
ii. Αν στο παρακάτω σχήμα η ΡΚ είναι η διακεντρική ευθεία 
του σημείου Ρ, τότε  να αποδείξετε ότι η ίδια ευθεία είναι 
μεσοκάθετος της χορδής ΑΒ. 
 
                                  
                                                                                                 (Μονάδες: 5) 
 
Α3. Να χαρακτηρίσετε με Σωστό ή Λάθος τις παρακάτω προτάσεις: 
α. Δύο ευθείες κάθετες στην ίδια ευθεία, σε διαφορετικά σημεία της, είναι μεταξύ τους 
παράλληλες.  
β. Οι μεσοκάθετες των πλευρών ενός τριγώνου διέρχονται από το ίδιο σημείο, 
που είναι το κέντρο του περιγεγραμμένου κύκλου του τριγώνου. 
γ. Οι οξείες γωνίες ενός ορθογωνίου τριγώνου είναι παραπληρωματικές.  
δ. Αν δύο τρίγωνα έχουν δύο γωνίες ίσες μία προς μία, έχουν και τις τρίτες γωνίες τους 
ίσες. 
ε. Κάθε εξωτερική γωνία ενός  τετραπλεύρου ισούται με την απέναντι εσωτερική γωνία 
του.                                                                   (Μονάδες: 10) 
 
ΘΕΜΑ Β 
 
Β1.  Στο διπλανό σχήμα οι γωνίες Α,Β είναι ορθές και 
επιπλέον  και . Να αποδείξετε ότι:  
α) Τα τρίγωνα ΑΓΔ και ΒΓΕ είναι ίσα.        (Μονάδες: 6) 
β) Αν , τότε το τρίγωνο ΔΓΕ είναι ορθογώνιο 
και ισοσκελές.                                              (Μονάδες: 7) 
  

AΔ BΓ= AΓ BE=

EΓB 40= 
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Β2. Στο παρακάτω σχήμα η ευθεία ε1 διέρχεται από την κορυφή Γ του τριγώνου 
ΑΒΓ και  είναι παράλληλη στην ευθεία ε2 
που ορίζεται από τις κορυφές του Α και Β.  
Αξιοποιώντας τα δεδομένα του σχήματος: 
α) να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου 
ΑΒΓ.                                               (Μονάδες: 6) 
β) να δικαιολογήσετε γιατί το τρίγωνο ΑΒΓ 
είναι ισοσκελές και να εξηγήσετε ποιες είναι 
οι ίσες πλευρές του.                                                                         (Μονάδες: 6) 
 

ΘΕΜΑ  Γ 
  
Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με . Έστω Αχ η διχοτόμος 
της εξωτερικής γωνίας . Από την κορυφή Β 
φέρνουμε ευθεία παράλληλη στην Αx, η οποία τέμνει 
την ΑΓ στο σημείο Δ. 
α) Να αποδείξετε ότι: 
 i.                                                         (Μονάδες: 5) 
  ii.  το τρίγωνο ΑΒΔ είναι ισόπλευρο.                                      (Μονάδες: 5) 
 iii.                                                                         (Μονάδες: 5) 
β) Αν η γωνία ΒΔΑ είναι διπλάσια της  του τριγώνου ΑΒΓ, να υπολογίσετε τις 
γωνίες του τριγώνου ΒΔΓ.                                                        (Μονάδες: 10) 
  
ΘΕΜΑ  Δ 
 
Δ1. Από εξωτερικό σημείο Ρ ενός κύκλου (Ο, ρ) 
φέρνουμε τα εφαπτόμενα τμήματα ΡΑ και ΡΒ. Αν Μ 
είναι ένα τυχαίο εσωτερικό σημείο του ευθυγράμμου 
τμήματος ΟΡ, να αποδείξετε ότι: 

α) τα τρίγωνα ΡΑΜ και ΡΜΒ είναι ίσα.   (Μονάδες: 5) 

β) .                                          (Μονάδες: 5)          
 
Δ2.  Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ  με , το 

ύψος του ΑΔ και σημείο Ε στην ΔΓ ώστε . Το σημείο Ζ 
είναι η προβολή του Γ(κάθετη) στην ΑΕ. 
α) Να αποδείξετε ότι: 
  i. Το τρίγωνο ABE είναι ισοσκελές.              (Μονάδες: 5)  
  ii. .                                                    (Μονάδες: 5) 
β) Να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΖΓΕ.  (Μονάδες: 5) 
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